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� #�1�0 �) ;��.  

 �� &��� #�4 �� +�� �� =�>�  �
� ?$ �
���� �8
@�1�  �
� 0().  

   

A�:  ��!�
$
� �$�6��� -BC� )0 8(�% D:
E )0  &
�5 A�: ?$ )0 8�F5 #�  �)���� )�G%�� �H
$) ( #$
� I�!� D�"�� 00�%.  

+$� #!J�� �� 
$
� ��!� A�: K�
1 ��� ��� ���� ( ����� ���� �����	 '�� ����	.  

1( �� ����	 M(� '�7E )0 I�6" �� &
2�� 8(�% 6$
� ��� ;��  ( 80��5 �6. #N��O0 �� �) 0�� #� P���� ����	#�  �)��&0��F5� 

D!B� �1���	 )��� ����	 (0�� �)  �
�� �6� )015 #R:
B� #C�E0 6,$
�5 ( #� �S
� 65)
T7�. 

2( ����	 I(0 '�7E�  K�
115 M��� ��7� 5 #,$G% U
�" D:
B� �� &� 861 �O�R� -�
,� ( ��)0 &
� #" '�� �5�0  �����	

#�  �)�� ��(�%�	 #� ��  �
� 
� 6,�0. 

3( �W�  I������	 �
� K�
1 � $�%#� � 10M���  ��7�5 #,$G% #" '�� &� #�� & &
2�� 8(�% #� ?�" X� ( 
� #� 0
,��� 

D:
B� �1���	 #" )0 �W� K@E #R:
B� 80�" 65� #� �	 
�  �
� �� 6,�0. 

 �"Y�1 .#R:
B� #� IG!� 8(�% &
2�� �� ?$ �� & � �� �3$�� ����	 �� 
� +$� ��Z )0 ( 61
� �� U�7>� ����	 )0 [!W� �)�� 0�1.  

 �"Y�2 .�
,N  ��(�% #N4 61
� 8�F5� #R:
B� �� 8(\� 8(�% &
2�� �� �3$ & ��� 7� 0�� #� P���� ����	9��� '�:  ����	5  �� G�5 �)

0)�0 864�.  

 �"Y�3 .�
,N  ��(�% #N3 61
� 8�F5� �� 8(�% &
2�� �� �3$ 7� 65���9#R:
B� '�: & ���  ����	4 
]� 8(�% ( 0��^� 864��� �) �

#R:
B� #� & ���  ����	5 ��5 61
�.   

 �"Y�4 . �
� I
^,� � #� �$�%� #� �
�5 ��.-� &)(	 ��� ����	 �5�0 �� 
� ��5 �����	 61
�.  
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���  ����	1  

����  

����
 �� ��� ����� ��� ��	���� �� �	����  �!" .$��� �� �% �&'  �(� )�* +	* ��,��-� �	*�� . �/�*� �� �"�	0
$�1*� ����� � .% !23	4 ���
 �� 5�!��� 5�6*� 7�8 9�� :�% �4 �� ����  ��;� <�+4 ��,��-� �� $��� �=>/ �4 ��� �*���

�*�= 9�3�.  
 ?�@� $�&A� �4:  �0�. :� C*!4 �*&/ :� ��	
 �	A% D!E ?&F�&4G �,��-� H�!4 ��	
 H50 �*&/ ���450  ��� ��4

�4 �� :� �� 7�8 �� %�*�!G �I�0�� �� 5�6*� �/��� �4 �� �,��-�  �� J!� 9�� :�% �4 �.!�� �% �	��:   

...
50

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 50 50 1 50+ + + + + + + + + + = → × =
��������������������

)
_______�

  

�&4 ��;&% 9�� �� J!� 9�� !K�� ����� �E!3	F �4 . )��!4 C*!L= H��4 �% �A� M�=��F M�= 9�* N���" ��
	14 �� O!2P� �4 �&4 J�>8 �� Q���F M��. H��4  ��� �/�+4 .�� ���!E )��!4 ���&P4 �% �=���F !� ��/ .� �4 �A% .

M��� ���&R�� !��S �4 O!2P� �=�� H� .4 ���4 5�A/ H����� .� �4 ���&R M�=��F �� .�� �*�� !/� �% H�&'  �� �� ��
�*�R �-�T H�� H *!L=C �A	U4G �*�R �� H �*�� :� ?.�G �*�R �� H 5.�G 2 4�*�R !4�! H  ?.� .�*�R �� H 5&�G 2  !4�!4
�*�R H 5�A/ $�	; V	"!"  	�� �4 . �!	/ ��!
 �*�� 5.� �4�� ����� ��.  
  

6 …  5  4  3  2  1  M���= H �*�R  

...2 2 2 2 2× × × ×  2 2 2 2× × ×  2 2 2× ×  2 2×  2  1  5�A/ ���X" �*�R!� H��  
  

�� H�!4 �= 5&YX� �,��-� �� ZF  �4 �� 5�A/ �����  �� $�&24 �%  �=�% �� H��.�3%  	�� 5��" ��4 �3� ���4 ��.[ ���
�!% 7�8 �� $[ ?&\-� ��4 �3� ..  

�*�� ���X"  2E�� H�!4 �*�R �� �% ���A/ H�� H �-�T !R[ H �� ��!
 C*!L= �!	/G  ��� ���42  ��63  �,"!� Q�&R ���	A% J!�:  

...× × × × × × × × =
�����������������

63

�]]],"!� 63
2 2 2 2 2 2 2 2 2  

M��� ��&* ����� �� 9T�0 )���* H�!4 �1�&* �� M�	��* $�&" �% ���� �&8. !K���� �� H.�1� ��� �A; J!� �&= .

�4632 $�&" ���  ����� �&/�	 $[ �� �%2 ���F)�A,� (.63  $�&")��* (�� M�	��* �&= .��* 7
�. ��G �� $�3*  ��� �� ���F �%
M�!% J!� Q�&R �� �,"!� �A; �	A% J!� Q�&R �� ��4 �A; �� H��� M�/!� !K�� ���,� �4 . ���G ��  ��� $[ �	�&/

M�*��� $�&" �4 �� ���.  
?�@�1 :)"[ ��  ��	
� !� �� 9KA8 :� H�&�7 ��&� �� �R�� .)"[  �� !/�  H�&�10 �4�� ����� ��	
�G ��  	4 �� �R�� �A; a�.�  

107 7 7 7 7 7 7 7 7 7 7× × × × × × × × × =  
?�@�2:  :�H���� b!4 11  ��,' ������,' !� �� �% H  $[11 . �0�.  !� ���0�.G 11 �A21� ��% �4 ?&c3� �A���%.  ��

O&�6� � b!4  �� �� !�* �A;�� ��% H��� �AA%؟  

311 11 11 11× × =  
 �2�*1: 4 ���&R :� �4 !4�!4 ��!4 H��� !� $�&" �4 :��&:  

51 1 1 1 1 1 1= × × × × =  
 �2�*2: :� $�&" �4 H��� !�G �&4 ���&R ��� �&R �4 !4�!4:  

19 9=  
 �2�*3: $�&" �4 ��� !� !�T :� �4 ��� !4�!4:  

= = =� � �
5 1 7 1 13 1   

 ?�@�3: �4 �� !�� ���,� 9T�0 ���.[ ���.  

( ) 25 2 3 5 5 5 25 50× + + = × + =  
$���  �4 ef,
 �% �&'5��" M�= �A=[ ��!KY�� ���G  �	*��4 ���4 J!� �4 $�&" ����� ��,��-� 5�6*� ��)�	1�" ( 7�8 .

)g�!�" (��� 5���.  
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��� ����	 2  
���� ����� ��� ���  

$��� �� �% �&' M��� )���* H�!4 ��	���� �� �	*��      �]� M���2]�� J!]� 9]�� �� $�]1�� ��� �A; 7�8 !"  �&]= .  �]AX�

�4 7�8 $��� $�3* H�8 5 �4 .� ��� ��&T  

2 2 2 2 2+ + + +  

 ���,� ��5 2× �� M���2�� �	A% .�4 ,��-� 5�6*� �� �/��� H�!4 V	"!"  	��    ]�� �� $�]1�� ��]� �]A; �% ���KA� �� !K��

�� J!� �*&=G �� M���2�� $�&" �� �	A%.  

�!4 ?�@� $�&A� �4���,� )���* H7 7 7 7 7 7 7 7× × × × × × × �� �=&* $�&"G 87 $�&" ��� :� $[ �4 �% �� ���  . �A�&/7 

 ���F ��)�A,� ( .8  $�&" ��)��* (�� �A��* .�� $�3* ��* 7
�. �� M�!% J!� Q�&R �� �,"!� �A; �� ���F �% ��� ���.  

 J!�  	*�&
 �� M���2�� �4 $�&" ����� �� ��� "M��� �� ��,��-� $�& ��� 5�6*� !".  

�� �	A% D!E 9T�0 �	��&R ���,� J!�( ) ( )×3 411 11 �4 �� ���.[ ���.  

$�&" ����� �� :�!� ��24� �� J!� �I�0 �4 . M�!% ��4 �� ��� 1�&*	�:  

( ) ( ) +× = × × × × × × = =
����������������

3 4 3 4 7

�]]],"!� 4�]]],"!� 3

11 11 11 11 11 11 11 11 11 11 11  

F  2=&* �� Z$�&" �����  ����4  ��&TJ!�G �� �8&2�  ��� �% ��&=11G �� ZF M�= J!� Q�&R �� �,"!� ��� $[ $�&"  ��

�4 ��&T711 ��� )���* .J!� �� �"��,� �4 ����� $�&" ���G ���F !/� $�&" . H.�1� �� �A=�4 �.��2� ��G ���F �� ���   �2]=&* �� ��

$�&" . �4 �� �� �� 7�8 �� �	A%.  

0$�&" ����� J!� �� !/� ?� ���G ���F $�&" . �.��2� �� �A=�4 H.�1� ��G  �A*��4 43 5×G  9��," J!� �4 �� $�&"�� �	A%:  

4 43 5 3 3 3 3 5 5 5 5× = × × × × × × ×  

�4�8 �	T�R �4 �8&" �4 ?�0 8�� J!� �� ��� �=&* $�&":  

4 4 43 5 3 5 3 5 3 5 3 5 15 15 15 15 15× = × × × × × × × = × × × =  

ZF  ������� J!� $�&" ���G $�&" !/� ��F . H.�1� ��� �A=�4 �.��2� ��G �� $�&" �� ��� $�&" ���F . �=&* �� ��  �� �� �� ��  

% J!��!.  
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��� ����	 3  
���� ����� ����� ���  

$��� �� �% �&' M��� )���* H�!4 ��	���� �� �	*�� ���2�� J!� 9�� �� $�1�� ��� �A; 7�8 !"�� M �&=.   

�4 �AX� 7�8 )���* H�8 5 �4 .� ��� ��&T:  

2 2 2 2 2+ + + +  

���,� ��5 2× �� M���2�� �	A% .�4  �� $�1�� ��� �A; �% ���KA� G��,��-� 5�6*� �� �/��� H�!4 V	"!"  	��

�� J!� !K���� �� M���2�� $�&" �� G�*&= �	A% .  

$�&A� �4 ���,� )���* H�!4 ?�@�7 7 7 7 7 7 7 7× × × × × × ×��  G�=&* $�&"87 $�&" ��� :� $[ �4 �% �� ���  �A�&/

 .7  ���F ��)�A,� ( .8  $�&" �� )��* (�� �A��* .  

�� $�3* ��* 7
�. �� M�!% J!� Q�&R �� �,"!� �A; �� ���F �% ��� ���.  

��� .� �	1�" �� $�&" !K���� !4 ���G ���F !/� �A=�4 H.�1� ��� .� H��G �� �!% 9�� !�� 9�= �4 $�&":  

6
6 2

2
101010 10

10
÷ = =

10× 10 10 10 10
10
× × × ×

10×
6 2 410 10 10 10 10 10−= × × × = =  

?�@�:  

( ) ( ) ( ) ( )4 2 4 2 2

5 5 5 5
5 5 5 5 5 53 3 3 3

5 53 3 3 3 3 3
3 3

−
× × ×

÷ = = × = =
×

  

  

$�&" �����  2=&* �� ZF  ����4  ��&T�� �4�3� ����� $�!% M��� . J!�  �	1�" �� �E!/ �6	2* $�&"��� .� $�&"  ��� �%

���F ���*��� H.�1� HG �� �� ��� $�&" ���F  ��$�&" . �=&* �� �!% �% �� �� �� ��.  

���F ��� .� �% ��!	K4 !i* �� �� �I�@� ?�0 $�&" . �.��2� H�� =�4 �2=�� $�1�� H��A�.  

( )
3

3 3 3 3
3

10 10 10 10 1010 5 2 2 2 2
5 5 5 55

÷ = = = × × = × × =  

$�&" ����� �	1�" �� !K�� ���,� �4 ���F �4 ��� H�� �&" . �.��2�$ $�1�� H��G �� $�&" �� ��� $�&" ���F . �=&* �� ��  !4 �� ��

% �	1�" ���!.  
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���  ����	4  
���� ����  

$��� �� �% �&' M��� )���* H�!4 ��	���� �� �	*�� �� M���2�� J!� 9�� �� $�1�� ��� �A; 7�8 !" �&= . �AX�

�4  7�8 )���* H�85 �4 .� ��� ��&T:  

2 2 2 2 2+ + + +  

���,� ��5 2× �� M���2�� �	A% .�4  �� $�1�� ��� �A; �% ���KA� G��,��-� 5�6*� �� �/��� H�!4 V	"!"  	��

�� J!� !K���� �� M���2�� $�&" �� G�*&= �	A% .  

���,� )���* H�!4 ?�@� $�&A� �47 7 7 7 7 7 7 7× × × × × × ×��  G�=&* $�&"87 $�&" ��� :� $[ �4 �% �� ���  �A�&/

 .7  ���F ��)�A,� ( .8  $�&" �� )��* (�� �A��* .  

�� $�3* ��* 7
�. �� M�!% J!� Q�&R �� �,"!� �A; �� ���F �% ��� ���.  

��� ?�025− ��!	K4 !i* �� �� .(4 ���A=[ H�!4�� ��A� $�&" �4 ����� 5&(�� �4 !2 �E!/ :�% !�� ?�@� �� $�&":  

4
4 6 2

6 2
24

6 2

5 5 5
15 5
55 5 5 5 5 1 1

5 5 5 5 5 5 5 55 5

− −

−


= = 

⇒ =
× × × = = =

× × × × × × 

  

 7
�. ���,@� $�&" �4 ��� $��� Z�� �4 ��� !4�!4 ��A� $�&" �4 ��� !�.  

?�@�:  

( )3 317
7

− =  

( ) ( )5 53 4
4 3
− =  

���� ������ � !  

 D!E	A%� �� �	��&R ��$�&" H� �	*��!4 H���8 $�&" �4 �� ��� .��� �	��&P4 ef@�37$�&" �4 ��2�	*��!4 . �4 �� ���  ��

9�=( )3 27 �� )���* �	��:  

( )3 2 3 3 3 3 6 3 2

2

7 7 7 7 7 7+ ×= × = = =
�����

#_________@���
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?�@�:  

( )2 4 2 2 2 2 2 2 2 2 8 2 4

4

7 7 7 7 7 7 7 7+ + + ×= × × × = = =
����������

#_________@���

  

 H�!4�� 9T�0  2E�� $�&" $�&"  �� ���� ���F . �!% J!� !K���� H �=&* �� 9,
.  

?�@�:  

( )7 3 7 3 215 5 5×= =  

�% �=�� �8&" �2�*  �� �4 ���4 ���( )2 45�4
425 ��� �.��2�G $��� �!�� �� �% �&' �,��-� �� �	*�� H ���,�( )2 45 

���425 ��4 �&R �� �,"!�Q �	A% J!� ) $�&" �4 ��4 �	*��!4 (�I�0 �� ���,� �� �%
425  ���4 ��24�2  $�&" �4 ��4 

 Zj� . M�*���5 $�&" �4 ��  ���8 H��* ) $��� �%16 ��� (�	*��!4.  

( )
4 × × ×= × × × = = =

����������
2 4 2 2 2 2 8 2 2 2 2 2 16

4
5 5 5 5 5 5 5 5 5

#_________@���

  

?�@�:  

32 2 2 2 83 3 3× ×= =  

( )2 3 2 2 2 2 2 2 63 3 3 3 3 3+ += × × = =  

k�!X" : $�&" �4 �� H��� M�/!�2 �� ��� 74!� �� �.>6� $[ �4 �	*��!4 �	�&/.  

?�@� $�&A� �4G ��� 74!�3 �4 ��� !4�!423.  

 7Y� �4 �X4!� �0�1� 7
�. ��3 �� J�10 �� �	A%.  

  

X"k�!:  �� H��� �% ���KA� �4$�&"3 �	*��!4G �� ��� VX�� $[ �4 �	�&/.  

?�@� $�&A� �4G  ��� VX��2 �4 ��� !4�!432.  

�� M���*� �% ��� �,X�� �60 �4 !4�!4 ��� :� VX�� ��/ $�&" H ��� ���  �� �4 !4�!4 $[ 7Y� !�.  

  



 

 9  

  

�
�

�
 �

��
�

  
 

���  ����	5  
�#$� � #%  

�$�� �� �% �&' �	*��  ����	���� M��� )���* H�!4 �� M���2�� J!� 9�� �� $�1�� ��� �A; 7�8 !" �&=.  �4 �AX�

 7�8 )���* H�85  ��� .��4 ��&T:  

2 2 2 2 2+ + + +  

 ���,� ��5 2×�� M���2�� �	A%.  

��KA� ��,��-� 5�6*� �� �/��� H�!4  	AU���� J!� !K���� �� $�1�� ��� �A; �% � �*&=G  M���2�� $�&" ��

�� �	A%.  

���,� )���* H�!4 ?�@� $�&A� �47 7 7 7 7 7 7 7× × × × × × ×��  �=&* $�&"87 $�&" ��� :� $[ �4 �% �� ���  . �A�&/

7  ���F ��)�A,� ( .8  $�&" �� )��* (�� �A��* .  

�� ��* 7
�.G �� $�3* M�!% J!� Q�&R �� �,"!� �A; �� ���F �% ��� ���.  
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